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CLASA a VIl a
1. Cifra zecilor unui pétrat perfect Seste cu 2 mai mare decat cifra unitatilor lui §. Aflati toate
resturile posibile cand § este Tmpartit la 25.

Carmen si Viorel Botea

Solutie:

Cifra unitatilor lui S este din multimea {0,1,4,5,6,9}(1p) = S are ultimele doua cifre si
.20,..31,...64,..75,...86,(1p) S =...20:10, S 10%, Fals(1p);S =...31= M, +3 nu este pitrat perfect; (1p)
S =..75=M, +3 nu este patrat perfect;(1p) S =...86:2 si S 14 deci S =...64,(1p) de exemplu S = 64 =8

sau S = 11664 =108 Impartind S la 25, obtinem restul 14.(1p)

2. Prelungim latura[CB] a triunghiului ABC astfel incit DB=AB si Be (CD). Fie M mijlocul
lui[ AC]. Bisectoarea unghiului £ (ABC) intersecteazd DM in P. Aratati cd £ (BAP)= £ (ACB).

&3k ok

Solutie:

Ducem BF |CA, BF " AD ={F}(1p),BF " DM ={E}; £(BDF) = £(BAD) :@zx(m&c)(m) =

= FD||BP(1p) = £(DFE) = £(PBE)(1p). M mijlocul lui [AC]=> E mijlocul lui [ FB] = FE = EB(1p) =
—aDEF =aPBE = FD = BP(1p) =aBDF =aABP = £ (BAP) = £(DBF )= £(ACB).(1p)

3. Se considera x;, X, X3,..., Xo015 € Z astfel InCat x; - x, - X3+ Xpg1p =1 81X + X, + X3+ Xy, = 5.

a) Aratati ca S este un numar intreg divizibil cu 4.

b) Daca —2012 < S <2012, calculati produsul
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Solutie:
a) Din x, - x, - X, ... X,,,, =1 deducem ca factorii sunt egali cu 1 sau cu —1.(1p) Mai mult, factorii

egali cu 1 sunt in numdr par, iar cei egali cu —1, de asemenea, in numdr par.(1p) Prin urmare,

S =14 41+(=1)+..4(=1) =2k -1+ (2012-2k) - (1) = 4k = 2012 : 4. (1p)

deZkoril 40 (2012-24) ori (-1)
b) Tin4nd cont ca —2012 < § <2012, rezulta ca numerele x,,x,,x,,..., x,,, hu pot fi toate egale cu 1

sau toate egale cu —1.(1p) Existd atunci doud numere consecutive in secven{a x,, X, , X;,..., X,,,, Care

au semne opuse; fie acestea x, =1 si x,,, =—1.(2p)

In final P = (xl +ij(xm +LJ‘---‘(xzon +lJ =0.(1p)
‘x2 'xm+l 'xl
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